Les Pythagoriciens et les polyédres réguliers

Dés la classe de 4°™, on connait déja deux polyédres réguliers : le cube, dont les 6 faces sont
des carrés, et le tétraédre, dont les 4 faces sont des triangles équilatéraux.

Cube et tétraedre.

Au 6°™ siécle avant notre ére, les Pythagoriciens ont démontré que, bien qu’il y ait une
infinité de polygones réguliers, il existait seulement cinq polyédres réguliers.

En 465 avant notre ere, Hippase découvre le dodécaedre, dont les douze faces sont des
pentagones réguliers.

Dodécaéedre creusé.

Dessin de Léonard de Vinci.

Théetéte découvre, en 369 avant notre ere, I’octaédre, dont les huit faces sont des triangles

équilatéraux, et I’icosaedre, dont les vingt faces sont de méme nature. Ceci compléte la liste
des polyedres réguliers.

Octaédre et icosaédre.
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Pour le cube et I’octaedre, le nombre de c6tés d’une face de I’'un égale le nombre d’arétes
ayant un sommet commun de 1’autre. Le dodécaédre et I’icosaédre partagent la méme
propriété.

Pour les polyedres réguliers, le nombre de sommets, diminu¢ du nombre d’arétes et augmenté
du nombre de faces, égale 2. Cette relation, énoncée par Descartes et démontrée par Euler en
1752, se généralise aux prismes et aux pyramides.
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